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Hoogtolijnen

De stelling, dat de hoogtelijnen van cen drichoek door cen
punt gaan, 1is e¢en onmiddellijk gevolg van de stelling uit de pro-
jectleve meetkunde, dat de paren overstaandce zijden van cen vol-
ledige vierhock door <en rechte 1lijn gesncden worder in punten-
paren van cen involutie. Voor de snijlijn wordt de oneigenlijke
rechte genomen; de involutie 1s de orthogonale involutie. Hicr-
ult volgt, dat alle kegelsneden door de hoekpunten on het hoogte-
punt van ceen drichoek orthogonale hyperbolen zijn. De meetkuhdige
plaats van dc¢ middelpunten van die hynerbolen iz de negenpunts-
cirkel.,

Ook in de¢ elliptische meetkunde gzaan de hoogtelijnen van een
driehoek door een punt; 1in d¢ hyperbolische meetkunde gaan zij of
door e¢en punt, of zij zijn evenwijdig, of zlj hebben cen gemeen-
schappelijke loodlijn. Van de bewljzen voor de hoogtelignstelling
in d¢ cuclidische meetkunde bligkt datgence, dat van do¢ bisscetri-
ces van de¢ voetpuntendrichoek gobrulk maakt, het beste voor de
niet-ecuclidische meetlunde geschilkt te maken.,

~Met behulp van het model van Cayley kan de hooglelijnstel-
ling uit de¢ niet-cuclidische meetkunde in een projectieve vorm
gebracht worden. Zij luidt dan als volgt: Zign twee drichoeken
elkanders poolfiguur ten opzichtec van ecn kegelsncde, dan gaan de
verbindingslijnen van overcenkomstige hoekpunten door een punt.

D¢ hoogtelijnen van ecn viervlak gaan in het algemeen niet
door een punt, maar zij hebben wel een biljzondere 1igging; zij
liggen op cen hyperboloide. Het bewiljs is zeer cenvoudig: men kan
onmiddellijk acht transversalen van de vier hoogtelijnen aangeven.



Het feit, dat die transvercalen de hoogtelijnen in puntenviertal-
len met dezelfde dubbelvernouding snijden, leidt tot metrische
clgenschappen in het viervlak,

De redencringen ult do vorige alinca gaan onveranderd door
in de nict-euclidische meetkunde. Met het model van Cayley brengen
wij de stelling in de projecticve vorm: Zijn twee viervlakken el-
kanders poolfiguren ten opzichte van ecn hkwadrick, dan liggen de
verbindingslijnen van overcenkomstice hockpunten op cen kwadrielk,
Deze projecticve stelling kan op ovircenkomstige wijze bewezen wor-

den als de stelling over de hoogtelignen,



